MSc specialisation in Numerical Modeling
Final exam questions

Finite element method for civil engineers (BMEEOTMMS51)

1.

Theorem of stationarity of potential energy. Potential of elastic structures. Solution of structures
(bars in tension, bars in bending) by energy method. Solution by energy method using basis
functions. Piecewise zero basis functions. Continuity of basis functions.

. Typical finite elements in case of bar structures (truss and beam elements). Nodes, DOFs,

coordinate systems (global, local, parametric), shape functions, considerations for the calculation
of matrices of the finite element. Euler and Timoshenko beam theories.

Typical finite elements in case of plane membranes. Nodes, DOFs, coordinate systems (global,
local, parametric), shape functions, considerations for the calculation of matrices of the finite
element. Plane stress, plane strain.

Compilation of the global stiffness matrix and vector of nodal forces. Consideration of supports.
Calculation of reactions and stresses. Coordinate transformation.

Stability of structures (BMEEOHSMT-2)

1.

2.

Static, energy, and kinetic method, in structural stability. Flexural buckling of compressed columns
with various end conditions, including pinned and fixed supports, and supports with rotational springs.
The flexural behaviour of a pinned-pinned compressed column with an initial geometric imperfection.
Derivation and application of the Ayrton-Perry formula. Buckling of columns with discrete lateral
spring. Buckling of columns with elastic foundation.

Torsion of thin-walled members: Saint-Venant torsion, warping, sectoral coordinates, warping
constant, bimoment, stresses associated with warping. Basics of flexural-torsional and lateral-
torsional buckling.

Buckling of simply supported rectangular plates under uniaxial compression. The concept of ‘k’
factor. Buckling of rectangular plates with a free edge. Shear buckling. The effect of stiffeners on
plate buckling. The effective width approach.

Structural dynamics (BMEEOTMMN-1)

1.

2.

Partial differential equation of the lateral vibration of a continuous beam; solution of the free vibration
problem for a simple supported girder; response of the beam to a harmonic excitation force.
Dynamic stiffness matrix and the exact mass matrix of a frame structure undergoing a harmonic
forcing; approximate mass matrices (lumped mass matrix, consistent mass matrix), accuracy of the
approximation.

Consideration of the structural damping as a complex stiffness; complex dynamic stiffness matrix of
a beam element; physical background of proportional damping, rate-independent damping.

Elastic stiffness of the supporting soil body modelled as an infinite elastic half-space; dynamic
stiffness of the soil due to harmonic forcing; radiation damping.

Nonlinear mechanics (BMEEOTMMN-2)

1.

2.

3.

4,

The deformation gradient tensor. Different versions of the strain-, strain velocity- and stress tensors
of the nonlinear mechanics. The meaning of the invariants of stress- and strain tensors. The
importance of the second invariant of the deviatoric stress tensor.

The first and second laws of thermodynamics. The most important requirements of the material
models. The material models created from the compatibility condition in case of arbitrary strains.
Basic equations of mechanics in case of arbitrary strains. The ,weak” version of the basic equations.
Classification of the solution methods of mechanical problems from mathematical and mechanical
points of view. The Veubeke-Hu-Washizu functional in general case.

The meaning of the curvature tensors in case of surface structures. The basic characteristics of
Kirchhoff-Love and Reissner-Mindlin shell- and plate models.



MSc Numerikus modellezés specializacié
zarévizsga tételek

Végeselemmoédszer épitémérnokéknek (BMEEOTMMS51)

1.

A potencidlis energia stacionaritasi tétele. Rugalmas szerkezetek potencialfliiggvénye. Szerkezetek
(huzott-nyomott, ill. hajlitott rudak) megoldasa energiamodszerrel. Bazisfliggvények alkalmazasa
az energiamoédszer soran. Szakaszonként zérus bazisfliggvények. Bazisfliggvények
folytonossaga.

Rudszerkezetek jellemz6 végeselemei (huzott-nyomott, ill. hajlitott rudak). Csomopontok,
szabadsagfokok, koordinatarendszerek (globalis, lokalis, paraméteres), alakfliggvények, a
végeselem matrixainak szamitédsa. Az Euler és a Timoshenko gerendaelmélet. .

Tarcsak jellemz8 végeselemei. Csomopontok, szabadsagfokok, koordinatarendszerek (globalis,
lokdlis, paraméteres), alakfiggvények, a végeselem matrixainak szamitasa. Sikbeli
feszlltségallapot és sikbeli alakvaltozas-allapot.

A globalis merevségi matrix és a csomoponti tehervektor kompilalasa. Tamaszok figyelembevétele.
Reakciderék és fesziiltségek szamitasa. Koordinatatranszfomacio.

Szerkezetek stabilitdsa (BMEEOHSMT-2)

1.

Statikai, energia, and kinetikai mdédszer szerkezetek stabilitasvizsgalataban. Nyomott oszlopok
sikbeli kihajlasa kulénféle megtamasztasok esetén (csukld, befogas, elfordulassal szembeni
rugalmas megtamasztas).

Csuklés megtamasztasu nyomott oszlop sikbeli viselkedése kezdeti geometriai imperfekcié esetén.
Az Ayrton-Perry formula levezetése és alkalmazasa. Kézbensd oldaliranyu rugé hatasa az oszlopok
kihajlasara. Rugalmasan agyazott nyomott oszlop kihajlasa.

Vékonyfall rudak csavarasa: Saint-Venant csavaras, 0blds6dés, torzulasi mérték, torzulasi modulus,
torzulasi nyomaték (bimoment), torzuldsi normalfesziltség. A térbeli elcsavarodé kihajlas és
kifordulas jelensége, a kritikus teher szamitasanak alapjai.

Egyszerli megtamasztasu téglalap alaku lemezek horpadasa egytengelyli nyomas hatasara. A ‘K’
tényezd koncepcidja. Egyik oldalon szabad éli téglalap alaku lemezek horpadasa egytengely(
nyomas hatasara. Nyirasi horpadas. Mereviték hatasa lemezek horpadaséara. Méretezés a “hatékony
szélesség’-ek alapjan.

Szerkezetek dinamikaja (BMEEOTMMN-1)

1.

Haijlitott gerenda hajlitérezgésének parcialis differencialegyenlete; szabadrezgés-feladat megoldasa
csuklds-csuklés megtamasztasu gerendanal; folytonos gerenda harmonikus gerjesztéerére adott
valasza.

. Harmonikus erével gerjesztett keretszerkezet dinamikus merevségi matrixa, pontos tdmegmatrixa;

kozelité tomegmatrixok (diagonalis és konzisztens tdmegmatrix) szamitésa, pontossag.

. Szerkezeti csillapitds figyelembevétele komplex merevséggel; gerendaelem komplex dinamikai

merevségi matrixa; aranyos csillapitas, frekvenciafliggetlen csillapitas fizikai hattere.
Végtelen rugalmas féltérnek tekintett talajtest rugalmas megtamaszté hatasa; dinamikus merevség
harmonikus gerjesztés hatasara; sz6r6do csillapitas.

Nemlinearis mechanika (BMEEOTMMN-2)

1.

3.

A deformaciogradiens-tenzor. Az alakvaltozas-, alakvaltozas-sebesség és fesziltség-tenzorok
kulonféle valtozatai a nemlinearis mechanikaban. A fesziiliség- és alakvaltozas-tenzor
invariansainak jelentése. A fesziltségdeviator-tenzor masodik invaridnsanak jelentésége.

A termodinamika els6 és masodik fétorvénye. Az anyagmodellekre vonatkozd legfontosabb
kovetelmények. Az 6sszeférhetbségi feltétel segitségével levezetheté anyagmodellek tetszéleges
alakvaltozasok esetén.

A mechanika alapegyenletei tetszdleges alakvaltozdsok esetén. Az alapegyenletek ,gyenge”
valtozatai. Mechanikai problémak megoldasi moddszereinek osztalyozdsa matematikai és
mechanikai szempontok alapjan. A Veubeke-Hu-Washizu funkcional altalanos esetben.

4. A gorbuleti tenzorok fogalma fellletszerkezetek esetén. A Kirchhoff-Love és Reissner-Mindlin héj-

és lemezmodellek alapvetd jellemzdi.



